ECE1 Correction Calculs A7 2020-2021

Correction Calculs du 17/08 au 23/08

Exercice 43 (Simplification en fonction de In(2))
Ecrire sous la forme a1n(2) ot a est un entier :

1. [In(16) = In(2*) = 41n(2) 2. [In(512) = In(2°) = 91n(2)

Et pour le dernier,
In(72) — 2In(3) = In(9 x 8) — 21In(3)
=In(9) + In(8) — 21n(3)
= 2In(3) + In(2%) — 21n(3)
=(3In(2)

Exercice 44 (Simplification de logarithme)
Ecrire les expressions suivantes sous la forme aIn(b). Pour les expressions 1. et 2.

In(2x) — In(x) = In(2) + In(z) — In(x) In(2z +2) +In (:L‘il) =In(2) +In(z +1) —In(z + 1)
=|In(2) =[In(2)

Pour les expressions 3. et 4.

2In(z*) — 31In(2?) 4+ In(x) = 81n(z) — 61n(x) + In(x) r+1
=|31In(x) Iz +1) = Inz +2) = In <:c—|—2>

Exercice 45 (Simplification en fonction de In(2) et In(5))
Simplifier les expressions suivantes en fonction de In(2) et de In(5).

In(500) = In(5) + In(100) n (20) Z1n16) - In
= In(5) + In(25) + In(4) 1 (25) R
—[210(2) + 31n(5) =[41n(2) ~ 2In(5)

Pour les expressions 3. et 4.

In (1) +1In () + +1In (98> +1In (99)
2 99 100
1 2 98 99
1 =In ( X — X X X )
In(0,25) = In (4) 2 3 99 "~ 100
1
= —In(4) =i a5
—[—2m(2) — — In(100)
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Exercice 46 (Simplification de I’exponentielle)
Simplifier les expressions suivantes :

Pour les expressions 3. et 4.

In(3) 1 1

In(3)-In(2) __ © -3\ — _=
e = 5@ In (e 2) 5 In(e)

I3 _|_1

=15 =3

Exercice 47 (Résolution d’équation)
1. On résout 'équation

e’ =2 <=1 =1n(2)

L’ensemble des solutions est .7 = {In(2)}.

2. On résout ’équation

(lnz—2)(1+Ilnz)=0<«<=In(z)—2=0 ou 1l+In(x)=0
<= In(z)=2 ou In(x)=-1

—zr=¢ ou rz=¢e!

L’ensemble des solutions est % = {e™';e*}.

3. On résout I'équation
(e*—=3)(e"+5)=0<=¢e"—3=0 ou e +5=0
< e"=3 ou €' =-5H
<=z =1In(3) ou impossible car exponentielle positive

L’ensemble des solutions est .5 = {In(3)}.

4. On résout I'équation
(nzx—1)(6 —3lnz) =0<=Inzr—1=0 ou 6—3lnz=0
<= Ilnz=1 ou 3lnx=6
< xr=e¢ ou Inzx=2

<~— T =€ ou ZE:62

L’ensemble des solutions est . = {e; e?}.

Exercice 48 (Changement de variable)

I) On résout I'équation X?—2X —15 = 0. Le discriminant de cette équation est A =4—4x (—15)x 1 =
64. Les solutions sont donc
2-8 248
X1 =—— X, = 2tso
2 2
—_3 =5
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L’ensemble des solutions est . = {—3;5}.

IT) En utilisant le changement de variable X = e” (on a X > 0), I"équation se réécrit

e — 2" —15=0<= X>—-2X—-15=0 et X >0
= X=5 X=-3 et X>0
— X =5
<= x = In(b)

L’ensemble des solutions est .7 = {In(5)}.

De méme, en posant le changement de variable X = In(x), ’équation se réécrit

(Inz)* —2lnz—15=0<= X’ —2X —15=0
< X =5 ou X=-3

—r=¢ ou z=¢e¢3

L’ensemble des solutions est . = {e™3;¢}.

Exercice 49 (Plus difficile)
Simplifier les expressions suivantes :

1n<¢5+1> +ln (ﬁ;l) :111(\/5;_1 x \/3_1>

9 2 In (\/6_4) —In (\/6_2) = In(e?) — In(e)
o—1 =2-1
= (*7) [
=[0]

Pour les expressions 2. et 4.

In ((2 + \/§)20) + In ((2 - \/g)zo) In < exp(— ln(eQ))>
=201 (24 v/3) +201n (2 — v/3)

1
——In (exp(—In(e?
o0t (24 V)2 - VE)) 31 (exp(=In(e)

1 2
—201n (4 — 3) =—5In(e’)
= 0] = —1]
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